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Tid: 09:00 — 13:00, Sensur 15.06.09

Hjelpemidler: Kode D. Ingen trykte eller hdndskrevne hjelpemidler til latt. Enkel kalkulator
(HP30S) tillatt. Linjal og passer tillatt.

Oppgave 1
(NOYTRAL GEOMETRI)

a) Hva forstdr man ved en metrikk (avstand) i ngytral geometri? Hva forstar man ved en
koordinatfunksjon til en gitt linje?

b) La [ veere linjen gitt ved:

y=2r+5

1 det kartesiske planet R?. Avstanden mellom to punkter P = (z1,%;) og Q = (z2,y2) er
gitt ved:

PO = \/(xl —12)2 + (y1 — y2)2.

Bevis at da er

flx,y) =zv5

en koordinatfunksjon for linjen { .



Side 2 av 3

Oppgave 2
(NOYTRAL GEOMETRI)

a) Hva forstar man ved et Saccheri-kvadrilateral?

D C

1 I

A B
b) Skriv opp SAS-postulatet

Bevis at diagonalene AC og BD i et Saccheri-kvadrilateral er kongruente.

c) Bevis at vinklene ZADC og ZBCD i et Saccheri-kvadrilateral er kongruente. Hvilke
aksiomer /teoremer inngr i beviset?

d) La M og N betegne midtpunktene pa henholdsvis AB og CD. Bevis at MN er en
fellesnormal for ﬁ og CD.

e) Bevis at et Saccheri-kvadrilateral er et parallellogram. Hvilke teorem benyttes i beviset?

Oppgave 3
(EUKLIDSK GEOMETRI)

a) Skriv opp alternativ-indre-vinkel-teorem (AIVT). Bevis kreves ikke. Bevis det motsatte
av AIVT v.h.a. det euklidske (Hilberts) parallellpostulat.

b) Bevis at motstéende sider i et parallellogram er kongruente.

c) Bevis at dersom !/ og m er parallelle linjer s& vil avstanden fra [ til m vare konstant.
(d.v.s. at PP' = QQ' fgr alle P ogé} pal.)
l

q
P &
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Oppgave 4
(HYPERBOLSK GEOMETRI)

a) Beskriv kort tre modeller for hyperbolsk geometri: Beltrami-Klein-modellen, Poincarés
halvplan-modell og Poincarés disk-modell. Illustrer ved figurer at det hyperbolske parallell-
postulat gjelder i hver av de tre modellene.

b) Bevis at dersom ! og m er parallelle linjer, s finnes det hgyst to punkter pa ! som har
samme avstand til m.

c) Hvilken viktig konklusjon kan man trekke av det faktum at det er mulig & lage modeller
for hyperbolsk geometri som baserer seg pa at euklidsk geometri er logisk konsistent?
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" , BM!’W e [/CQ,&./Y\- ~omerdi 000 8
[P {(x.y); e < 1}

CfAlMu % o A0 ’ﬂ\’md,ux e

CIWUW\ \ou,w&/u ~ Q/m At

M g lomal.ﬁ_ﬂ_u te £

Y, - O w V‘MAM. ka.e

__%QA Ok MeQuQA?

= {(x M) M>O}

{ X — odisrenm . Gp&mm ‘D

{VV\M?/&. /QV:MQ,Q,QL,Q,QAA L 0 {

o ._:Emmcms Ao oA - o ol

P = {(x,tj) : ><’+njz< 17

K “: 3 \‘
A
/

© 2
ha Yo o




=

OPeRP’' .| OQRRO m HAPRRR

(vlsrPo & soor = cORR a2 doir

Ao wdloe . A oa | |




	IMG
	IMG_0001
	IMG_0002
	IMG_0003
	IMG_0004
	IMG_0005
	IMG_0006
	IMG_0007
	IMG_0008
	IMG_0009

