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Oppgave 1
Avgjor om grenseverdien
22 — g2
im —
(w)—+{0,0) 72 + y?
eksisterer.
Oppgave 2

La f(z,y) = 2% + 21® + zy. Vis at f har ett kritisk punkt, og at dette er et sadelpunkt.

Oppgave 3

Finn maksimal- og minimalverdien til f(z,y) = 2y p& sirkelen z2 + y2 = 9.
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Oppgave 4
Beregn dobbeltintegralet

4 p2
/ f V14 x3dzdy
o Jow

ved & bytte om integrasjonsrekkefglgen.

Oppgave 5

La D vicre omrédet 1 fgrste oktant (z > 0,y > 0, 2 > 0) begrenset av kuleflata 22 +9% 4+ 2% = 4.

Beregn trippelintegralet
{[[ 22av.
D

Oppgave 6
Finn buelengden av romkurven gitt ved

r(t) =< 2632 cos(3t),sin(3t) >, 0<¢<3.

Oppgave 7

Vis at F = 2zyi + (51:2 + y)j er et konservativt felt, dvs. et gradientfelt. Hva blir verdien av
linjeintegralet [ F-Tds(= [F - dr) nir C er kurven pé figuren nedenfor?
C c
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Oppgave 8

La S veere den delen av paraboloiden z = 3 ~ 22 ~ 2 som ligger over zy-planet. Beregn fluksen
[[F-as
5

ut gjennom S for F =< z,y, —2 >.

Oppgave 9

La S betegne overflata til kuben

E={(z,9,2):0<2<1,0<y<1,0<2<1,}
Bruk divergensteoremet til & bestemme fluksen
{hF-Nds
S
ut gjennom S for F =< z +yz,y + 22,2 + 2y >.

Oppgave 10

La f(z,y) ha kontinuerlige partielle deriverte av fgrste og annen orden i hele planet. Vis at
dersom f er en harmonisk funksjon, dvs.

*f  f 2
EF_F_BEE_O: (ﬂ?,y)ER,
s vil o7 o
gr-dy = '5‘;0!1?
C c

for alle stykkevis glatte, enkle lukkede kurver C.



