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1 For hver av rekkene a) til c) nedenfor skal du avgjøre om rekken konvergerer, absolutt
eller betinget, eller divergerer
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2 Nedenfor er gitt fem potensrekker. For hver av rekkene skal du finne det største
konvergensintervallet. Husk å sjekke endepunktene i intervallet.
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e)
∞∑
n=0
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3 a) Bestem taylorrekken om a = 0 til funksjonen f(x) = ln(1 + 2x). For hvilke
x-verdier konvergerer rekken?

b) Bestem taylorrekken om a = 0 til funksjonen f(x) = e−x2/4. For hvilke x-verdier
konvergerer rekken?

4 a) Bestem taylorrekken om a = 0 til funksjonen f(x) = 1√
1−x2

. For hvilke x-verdier
konvergerer rekken?

b) La g(x) = arcsin(x). Bruk taylorrekken fra punkt a) til å vise at arcsin(x) =
x+ 1

6x
3 + 3

40x
5 + . . . for −1 < x < 1. Bruk de tre første leddene i rekken til å

finne en tilnærmingsverdi for π/6.

5 a) Bestem taylorrekken om a = 0 til funksjonen E(x) =
∫ x
0 e−t2 dt. For hvilke

x-verdier konvergerer rekken?

b) Hvor mange ledd i rekken må du ta med for å få en verdi av E(1) med feil
mindre enn 0.0005?

6 a) Bestem taylorrekken om a = 1
2 til funksjonen f(x) = sin(πx). Bruk de tre første

leddene i rekken til å finne en tilnærmingsverdi til sin
(
3
5π

)
.

b) Bestem taylorrekken om a = π/4 til funksjonen f(x) = cos(x). Bruk de tre
første leddene i denne rekken til å finne en tilnærmingsverdi til cos

(
43π
180

)
.

c) Bruk nå formelen cos(a − b) = cos(a) cos(b) + sin(a) sin(b) og taylorrekkene til
sin(x) og cos(x) om a = 0 til å utlede samme rekke som i punktet ovenfor.

7 La f(x) være en periodisk funksjon med periode 2π gitt ved

f(x) =

{
π − x, 0 < x < π

0, π < x < 2π

a) Vis at fourierrekken til f(x) blir

π

4
+

2

π

∞∑
n=0
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+
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n

b) Bruk denne rekkeutviklingen til å bestemme summen av rekkene

∞∑
n=0

1

(2n+ 1)2
og

∞∑
n=0

(−1)n

2n+ 1
.
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8 La f(x) være en periodisk funksjon med periode 2π gitt ved

f(x) =

{
1 − π < x < 0

0, 0 < x < π

Finn fourierrekken til f(x) og bruk den til å bestemme summen
∞∑
n=0

(−1)n

2n+ 1
.

9 Gitt f(x) = 1− x definert for x ∈ [0, 1].

a) Finn fouriersinusrekken til f(x)

b) Skisser grafen til summen av denne rekken på intervallet [−2, 2]

c) Hva er summen til rekken for x = 0?

10 Funksjonen g(x) er definert på intervallet (−π, π) slik:

g(x) =


− 2

πx− 2, −π < x < −π
2 ,

2
πx, −π

2 < x < π
2 ,

− 2
πx+ 2, π

2 < x < π.

Skisser grafen til g(x).

La f(x) være den periodiske utvidelsen til g(x) med periode 2π, og finn fourierrekken
til f(x).
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